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N Ulla di nuovo s incontrerd in queste lezioni ele
-mentari-di Geometria; giacche le veritd di sitffacta Sciem
-z3 sono le medesime presso tutti -ed -immutabiil o
:€id, che rimane alla sola libertd del Geometra, che le
-aduna -insieme per :farne un corpo di scienze, si riduce
all’ .ordine, con cui le concatena, e alla maniera , cotla
quale le dimostra. L' -ordine , o distribuzione delie
presenti lezioni & tale, che nella prima parte vi s
‘troveran di unita tutte quelle veritd, che riguardanle
-Linee; nella seconda quelle, che sono proprie delle Su-
.parficie 5 e nella terza quelle , che appartengon ai Soli-
di : ciascuna pero di queste parti si vedra suddivisa i
altrettanti capi, quanti sono i diversi aspetti, o cir=
costanze, da cui 1" oggatro, che ella tratta, puo €s-
aere commodamente ravvisato, Ri guardo poi alla manie~
-¥a di dimostrare sonosi prescelte sempre le dimostra=
zioni le pil semplici, e d' uma pix facile intelligens
22 ; e chiungue avrd la voglia di scorrere con -qu alche
:grado di attenzione , e tutte di seguito queste 1€zionis
sia pur sicuro, che si porrd nello stato di a']aprendel‘é'
da se solo, per dir cosi, e senza guida di Maestre I
Geometria
- DOTTRINA
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general oggetto di tutts

I3 sglenze Matematiche 5 e chiamast Qu.cntd

ut lg\ 15 vy @ Ten AR el A . & -
TiHo €19, i si pad accrescere, o dimdnuire’, comeé
) VG AN gy s PP N 5 e Y . .
SO00 ey asem pio i mencre , VN eszenzione y la fuce ik
mote @4, . Fra le scienze matematiche sl

disLE;?g-n‘E
1 - 1 - .
moito la Geometria, che gin

amente pad essere

(773

. ( tigmars

jm e Yy 5y > b L=

data , comz la base, ed it fondamento di tuttre Jo vy v
L% g e

Tia Ty —
&4 14' a3 Pb!' < = i ]
y fig .L..Z(J::(.’ COntrmina %

: : dy, C 1 lllj'f?;)l[l ]n'tut!_e
e tr2 dime, ¢ o
. uznd st distinguono ) e
: . ') E

Arn T oagieah s 3 A
5010 '2 Lunghezza, Ia Lazgrerza, ¢ la Profonditde
sine o, le C’I HJ\_., s ; ]
= P-’Jtr:’obnn i
i e “O-”W:-"JC SCOZT una preventiva cenoscen”

““1, ¢ ra m*’:“*v noir

» € Proparzieni, che hanno genefal

8 esmanth g iy g DEE
o1 generi di quantita: cost P

My
1y iini;""(‘—"‘v . i . O"
. LIOHIDeEra palla L .." arre le?l
o o Pere meila piima parte delle nostre |
1 NS FET .
ni elemeniar: 1 .chc:

i N 5 5 . i = i & -:‘“‘ 2
. £ 8 Geometria il corso delle verisis
Iedardan 1s 12 1010
ok LT .‘(_" 14 ! “, _\-‘
J1ng - &LJ!LM U 2duro ol [131 tun o2 ¥ iy
!’}“‘C'.'_'-'J"“I‘-": in ut b " d ’Q‘q( t

“ b due vy iy

[y €he ycome propuc ©

(53

G satity “possono avverarsi ancora delle paiticolari

=l

granlezze che censidera la Geometriz,

Qussta general dottrinadelle

i, che or esporremio, potid esser

dar cominciamento alle lezioni della Geeme

. SC ancora I'Il.t:.’ , contemy “u‘tl.lr"l"hnte con i BN 110t 1-~_’ ~

capi deila prima parte della medesima; essendo sclamen~
te necessario farla precedere ol capo decinio della stes-
sa prima parte, scoza di eui né quel capo, nd quant
altro segue in tutiz la Geometria sipotreble capiree

La dogtiing pol, dienl or ftigtieie

E ] e . B e i X ; 10
oiet Hilustraia con esempj scitunto numerici, €0 f¢

4 . 3 £ wlknaatt g <144

cstante pud eiln applicarsi a tutti gli altri genert @

Erandezze 5 € ¢i0 St avVerta una voita per seinple
P.oERFREFMNLEZILI O N E,, X

N o . :
cr) \J,;.-J’_-;l grandezza minore si chiama parte d

e

una maggiore dello stesso gemere, e la maggiore ¢

dice moltiplice della mincre. La minore poi prenéé

. 1n la
11 nome di Farie ut:'nju'l,-i'..' (.Ll.‘l ]11'1‘“”10‘{:? q.’?[ O .

= po T

3 ™ 5 Ii~a "I’f‘(‘)
IBisura esattamente , e senza resto § ma s Cice

P\rfuq_h_rm. :delfla stessa maggiore, quando Vi 81 COE
" g i '
10 cor e . . clhe resto 3 €|
un certo numero di volte con quaiche resto;

z 1:;
Cost il g & parte alid
RliquOto

:
& 3
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Ai- 3, ed ahq\)anto di o,

.DEFINIZ'IONE Ha

€2) Pud darsi beye il caso , che unma gualche
-parte aliquota d’ung grandezza minore |, sia pure parte
aliquota d' up? g tra maggior grandezza ,

esempio il o ip riguardo del 6, e del

do cid, Ia parte , -che
con different; nuimeri di
Bu ali due

com’ & per
0. Avvenen=
misura  esattamente ) ) sebbene

L volte ) ciascuna delle dissu-

grandezze, si chiama Jo Yomimune lor aliguota
e le due grandezze , che hay finita

CI'I alche commune 1or ahq
72 ensurab;

» ed assegnabile
uota ; diconsi grande

2Z€ com~
i 5 come al contrarig s

s1 chiamang imommcr‘
surabil;

quelle due grandegye
0 che almen, e han

snfinftamente ]

» che ne son g; senzyp ,
10, non la posgono av

ere, che
» ed Tnassegndbile »

diccola 3 giacche allora

una data parte deg)?

una non si pyd
*onoscere qug]

O M precisamente
parte sia de]j? altra,

I‘INIZIONEI[[.
{3) Qua;

ndo dye grandezze minori misurano
. solente, g N0 stesso numero di volte due maggio
135 alle in 7 iAE
Ol si g3 il nome di parti aliguote s:
e mngf" -

e

Simil * Queste diconsi moltiplici, o multip

Sl deHe mnor
1:

™ a4 relativa=
tali sono il g3,e” 4 t
* &3] 4

udndo nog
25ed g1 recipraco. Ma g
" git

AL

Iy
',- el
ens e stesse lor@
due grandezze minori , bens) aleunne X vl
s t . part1 0l
o per esempio le loro mietd, le loro pa 1
arti, S g ~ misuran eeat
: 1arte , 0 quinte &c, sono quelle, che mi i
s © i volte le due maggioris
(S o divolie le du ggiort
stesso numer gaosis
tamente, € uno : ; i
le minori chiamansi semplicemente pa .
oy in questo secondo cas®
; aggiori, € pur esse in
di delle magg ) S
1 gono a’ contenere uno stesso
alle iferiscono ; poiche¢ doven=
pelle due maggiori, a cui si rifer g
i mporre da 2 meta, da g terzi,
dosi ogni grandezza comnj ; -
¢ -
i ‘quinti &c. , ¢ manifesto, ch i
da 4 quarti , da 5 quinti &c. , o e
i i,1 'ti, o altr ¢
he le meta , i terzi , i quarti, -
y gonsi uno stesso numer
d%due grandezze minori conten g
un egual n
di volte in due maggiori , ancera e
volte vi si vadano a- contenere le stesse due
grandezze . | » vl
g i0 1 rale son parti simili di due grand
Percio in generale so o e s
' 10do stess i
tutte quelle, che vi si contengono del nn

simili so=
s e moltiplicl s
un’ egual numero di volte;

rinori del me-
no quei ,-che contengono. le. grandezze min

. .Cosl &,
do stesso ,:Ciod uno stesso numero- di ‘vof-t—esz f;nferzw
ed 8 son paiti simili dj 9;-¢ 12, perché ‘;cié le loro’
39n0 uha: volta, e:mezza tutte.due; ? -Pf cr:mdc;-:;,:
meti- misurano tre volge con precisione le

I b
ci st
& son n1oitipli
10°9; e 1S
m'wotou. .al contrar

di b



O o ! ‘2Cis
W6, ed B perche contengono eon precisione 4%
wolte e loro metd,

s BEE I NI ZTI O NETL 1V.
- {4) Sichiama Ragione Geometrica il paragong,
che si-fd didue grandezze d® una stessa specie intorné
1a foro GUantitd , per osservare quante volte 1 una
contengal’ altra ;.0 qual parte I una sia de!l’ altra . Lo

S . . _—

due “grandezze , che si comparano , diconsi in generg le -
i [f‘?’?"l"‘ﬂf‘ Ha rarione» i articotar 1 :

7ine della ragione; ma in particotare, si chiama
antecedente quelia, che si Paragona, e conseguente quel-
Ia cut s ; na rooi oot 4t
1%, a.cat st paragona . Una ragione dicesi di maglora
thegualivi sempre che ' any e sia nip

2 ~Hpreche I antecedente sia pii grande def

conseguente; di egualird, quando i due terming sono e-

rr‘g'-']{- I3 . ,
84y QU Finor op 2 .- )
:c’g!{.?z"f.z Og:n qu.’lf\,r();ta 1" .’mICCC'd@ﬂ" v

te € pil picco] .
pru piccolo del conseguente, Si da poi ad intendes

rela i . .

Ragion Gfomelma, ponendo due punti tra un
TQ&"J‘.ﬁne e |
Pars 10 A

-

10 que]| (; °8gerd sempre la ragione di A a B ,ovver
4 di I . . . &1
%29, dando aili due punti il valore deis

altro; cosi se io trovo scritto A : B, o

Ni{71.0 N E V.

’ el‘ CO 12 1 ﬁ?‘
1 l0sce il valore a uf¢
2i0n Gem‘ﬂeui : re dunque 1l o ter”

_ 2 verry sempre divider un
* s min®

(o3
‘mine per I’ altro, che coslsi palesano le gnante volts
I uno contiene I’ altro, Or il quezientedi siinia die
) - - . = i 1 9 vy i N
visione si chiama "esporente della ragiome, perche ese

0 ne deteymina la erandezza , €.sovente ancorale da
el 3

il nome, di modo che dove ‘quest® esponente sit @
3, 4 &c., la ragione , acuj compete , si dice ragion
dupla, tripla, 5-':'[.';&!)‘1:}1:/.? &c .3 dove .al contraria I espos
nente ¢ un secondo, unterzo, un quarto, la ragion
si chiama sudluple,  suttriple , sucquadrupls e ;e
dov® esso & uno e un secondo, "UNo £ un ‘terzo, uno
€ un-quarte &e, la ragion si denoming wsesguialteras
-Sesquirerza , gesquiquarty v
@, Nel divider i due termini.della ‘ragione,sarebbeifis
different e .scegliere qualunque vogliasi delii due per di-
Widendo , e considerare 1* altre «come il divisore: M
pur i Geometri costuman quasi :sempre dividere I an=
tecedente pel conseguente , vome da ora in avanti 10
pratticheremo ancora noi , Nasce da cid,che I' espos
nente d' una ragione di maggior inegualita esser debe

‘ba sempre wn numero pidt grande dell’ unitd 3 ed £ss9

) . en€
"€ quello, che denotale quante volte ] antecedente contren®

il consequente: nelle ragioni di egualitd I* esponent:
sempre eguale all’ unitd ( giacché ogni grandezza ¢
%iene npa volta se stessa, o la sua eguale )5 1

P
B )
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1pgiomi di minere inegualitd I' esponente dovel essere
n

costantemente un ffumero pit piccolo deil’ i B
sia un rotro vero , il quale poi non esprime quant&

L o :
wolte I* antecedente contiene il conseguente, ma qual

" .\thc e u]"l P‘.l’ es C‘nl'\,() l (’Q}"GﬂCﬂte dﬁ.lh}, I&E(Tlone

di 10; 2 ¢ 5, perche ik 10 contiene 5 volte il 2 ; ma
ella

ragicne di 21 10 1* esponente. &

¢ due decime , ©
sia un quinto ,

perche. il 2. non & che la quintaparte
del 10+ Non bisogna dunque confondere la ragione di

10: 2 con la suainversa di' 2: 10, giacche i lor espe-

gmenti ne danno una valétazioae ben diversa. In aenea
rale 1" esponente d* una qualsivoglia, ragion' geometrie
ca pud sempre ancora esprimersi con un rotto ,ch?
abbia per suo numeratore 1" antecedente, e per denge

minatore. il conseguente di quella stessa Ragiones pois-

¢hé¢ ogni rotto esprime di sua natura una division€
del numeratore pel denominatore , e quando tal divi<

St )
ne d?: Pratticabile, si ricaderd sempre ¢’ medasimi
casy

1 prln'ka. Coel d(jlq‘ I'i"lone dl 10 : nl‘r espOﬂC"l"'
te. POU:1 pur difSl
¢ della T

egunle agd uno, G,

» che sia diece duesini, enua]c a5y
agio |
5 B; B che sia B diviso per Be

ragion geometrica

: che le
-E’sponent; eguali , non ostante .Cii

‘che formano i anad, 1110 mn"mon gelle a

il
T

>
:
=

DEFINIZlONE Vi,

1 che hanto
‘@ &7 Diconsi Ragion Egual: queile 5 i

.‘-.r'\ :}u?

15
lne granced

r Lr-“i )-1(3 d '.“\ﬁ’a
g& , ehe fanno I altraj ipoicht la valutazi

t - Z
non dipende affatto dalla grandez

- s A= bt_ﬂ-.l
assolura de’ due termini , che la compongone;

- I qnN‘nﬂmo 3
dal modo .con cui I’ uno 1* altro si £o

dal - d S ) o tro'i
11T . *]1 : l. i 'i

ciof

. cole st

e pud darsibene il caso, che due gmndeae pic p
e 1 g 3, con €
contengan ' una 1 altra di quel modo stesso, N

3 i 2 altra, due grandezz€ maggic

«contengonsi pur I unz I’ altrd, G6e 5 e
5 s - s eonale a quel

‘ti. La ragione dunque di 102: 50 stdice egt i

b o i -

. = £
: 6,0 purdi Y 1 By Ol B T

Ihdi 2
i - noln
. . L"SSU CS}'\’JA.,‘
z, perche tutte queste ragiom han lo st€ o
. 3 \']7 (¥
4e 2, e sono tutte duple.. Per sumile 19
e

: " il
. . ) B o di i'.\l : S‘}’
-ancora ragioni eguall qud di g 15 A
e tutte Y-
g ,.dl un terzo ad uno &c., p_iclu. di .

"1[1&111 ne
S esponente ‘e un terzo. Palla data de

gongi tutte le seguenti veritd o
Ba
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4 z;; ) T. Cheund ragion geometyicy ¢semyre eguale

2 quelln del svo esponente. g’ unitd ;

poiché ¢ natura

della divisione , che il dividend 0 contenga , o sicotene

ga, tante volte nel divisore, quante: 1l

o contiensi nell” upjy. 13 ed & qnotg y che in ognj Ragion
geometrica |°

L. antecedente 3 le

veci di dividendo, i}
comsequenta: di d;

iVisore, e |
.-ﬁttc..zclivieicm ¢ (5

(8) 1 Dhe
ragione

esponente del quotodi si

ragioni, che son

0 eguali aupg terza -
: mhbbnﬁ esser

anche tra lerg cguali 3
Tagioi- non: avrebber Potito
Ta stessa terzg- y senza che. i Ior

giaceh@

mai eguagliay

* €sponenti nop f’Qselo
stati'titti due- eguali a quel” de]la

ﬂonenu di’ que]]
eguali ( ass

le due

i’GiZC{; (S ]elO &1] (S

e.due Ragioni sop: eziandic: trg 10r0
8 20 ), e quindi fe Iag

gioni stesse, .
("9 )& I ;Dya Grandezze cguali- paragonate o
1?i]ﬁ.f’3’.’?"

qualsivoglia cgual ragione; e la

» le diranno

farongeg - 'ilre due ]
Poichi: Clage

erza- 'i}-\ o : . % P
e dird pure: ragion; eguali:

Je o
st cong;

ed 2

frandezze ezuali contiene, 0 -

§50. e
umieso, di volte in quella terzay

. TP v ema’ S 58C=
e tra fopg enuqis *Ceiprocamente debbono esse
Ly
1

aie g Ung de

- n.—_‘
sranaezze 3 Che ]"'-‘33:1g

S‘[ESQ& t = .l:r'a
] err .1 . . Sy -igdf.sl
45 Ie dicono ung ragion: 1

miy

quoto comicnq,--

i3
Rk Bowdll
i ella terza ' rdggiont &guali
; alle quali dica qu g
211~.;- 81 -’Jec bt
wcche senza di questa-cendizione
gali non si satebbero’ siammai avute ,
ual -
Cir) Va

. . b o) TR 12 per ano stessd
gton geometrica si dividono tutte due

! 137 ra=- .,
Quando de due Grandezze d* una f2

. . o o S |8 e
HUero , e perod se'll'\?‘i—‘fmi!@m HAPLS Sppnidl § A%
il 3 T

§ i s1a: deller loro simili parti,
gEODC’ de’ due quo tenti y O 818 delle: lox 1L ]

- quell ¢- hanno le due grandez-
sard la:medesima dL quelta, che. hanno le due ¢

c B le due

& oy A -in V=
c€omnune divisore 3 & certo,.che supponendo A dop

; il lor
Ze,-Sian A,

n\f{,]di_:‘j s £ 'S4 C

pio di B B, e pere-eguale a due B, .1l queto della dmﬂmﬁ
re di due B per- C,.dovrd. esser doppio di que-‘f?_ﬁ'
che, nasce dalla divisione di un solo B per €. Sarebbe
ancora il primo triplo ;. quadruplo ;- quintuplo &“"jd
secondo, ognigualvolta si supponesse A triplo; qumru.J«j:
quintuplo &e. di B, Dunque in' generale la ragione
; che risultano dalla suppost®d
divisione,. val quanto quella dellé due gmncfl.ezze . 7
(i2). VI,  Che se le* due grandezze 11 ve‘ce m:'
dividerle ; si moltiplicano tutte due per. llnt‘) Sf?&?o 1.&.
MEro 34 due prodotti;. 0 sian i due multipl ”':: lz;
che si generano con”questa multiplica , avran ‘r:’u rid
ragione medesima delle due grandezze: perchése 1nd

dezze, € -~
t COJ'_IG grand
St ¢a50 consideriamo i prodotti grand

delle due parti simili,
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e . ~ o by o PR T Y e tak
grandezzs ¢ome due loro simili parti , si ¢ gid vist®

che la Ragien d2’ primi val quaito quelladelle szcoa~

de , nel numero precedente .
g b 3 . - '.
- (13) VIL Se alle due grandezze 4 una ragionz Vi
St -agiungong 1o

ne 5018“:11_0; la ragione delle due sommz, ode'duz re-
-»Aﬁf‘: valera eziandio guanto quella delle grandezzz . Figh
“.?“*Tl-‘)‘-a €he a ciascuna delle due graadezae si aggiung?
dlc PR 11& sua terza parte , o pur che questa terzy pm‘fc
38 ne detragea . Duanque nel prion SO ol l&
s pmz‘erﬁemi S;mn;ccoprnT? Caso ciascung dels

¢ 0mme conterry, la proprig grandi‘z"'
) 4 i 4
deeresti sary le dye -ter;: :C} e
Badyil e &
s 4 ‘fh © quanto dire, nel primo caso le somips sof
multipl simil; )

.lltl dﬁ a I) (6] 131 d oy ¢ ’Z
I/ blﬂ.ﬂ :

e 5
E . delle supposte due grandezze, e nel co~
secondo 1 reft pe S0 simil;

delle precedent; Verity, si ne
SO tanto doyy

parti, Sicché in vigor
3 s
II" uno, che nell” altro c@

2 valere :
2 valere Ia Ragione delle duc grandezz®

uanto’ Quella delf’ ipg
| (14) Vi, Fina
PArti ‘simjj; de’¢o

ICate somme, o resti,

mente in due ragioni eguali s i

K e : o partd

similj 5 15equenti debbon essar semipre P

T Ncory, de d ) . . er=

"ohe se of; e rispettivi antecedenti; P
&1 Qnteeey

» au«
€ntinon le contenessero uno stess®
» due an=

tece?

Ao df o
_ ! Velte y 100 potrel . de
7 potrebbe pei ciascun

ro simili parti, o similiparti aacora 8%

Crs)
stccedenti PcCniEner URO stesso numiero 1 "Dl.fe tl-
€CnLegueEnte  su0, lo che rirugna alla S‘L‘:]"lTC*S‘EZ‘-O%‘et
Dupcuve al teciprcco  scmpre cle di duc gaggom
auverasi , che le porti simili e’ conseguentl 10 Efﬁ‘l
pure degli antecedenti, le due ragioni sazanno eguali
infatti allora ciascuno de” due antecedenti contenendo
gno stesso numero ¢i volte la simil parte de¢l conses
guente su0, VEIrd pur 4 cOnteriere uno stesso numere
di velte il ecnseguente medesimo . Iid ecco in cio un
criterio, o sia carattere da poter conoscere I’ egnalitd

di due ragionis.

CDEFINLZIONE WV

¢ 15 ) Due ragioni geometriche si dicono rft'f'*’ﬂﬁ:
© direttamente eguali ,.ogniqualvolta 1" antecedente de
una contiene , 0 si contiene nel proprio consequeite
gnte volte , gqnante ancoral’ antecedente dell" altra cons=
‘tiene , O si contiene y-nel conseguente Suoualilsomf
le due ragionidi i5:.3,€ di 5: 1. Madue Ragmn:l
si chiamano reciproche, o eguali reciprocaimienicy S?l.
antecedente di wna contiene , o si contiene nel su0 co‘ih-
‘weeuente, tante volte, quante &l contrario il conse”

1<
. : e o jene nel suo ¥
gucate dell” gltra contiene, 0 & souen fece™



(RG>
‘tecedente @ 3ono tali qlieste due ragioni did:g, edi
4 ; ed ¢ chiaro, che le stesse si muterehbero’ in - din
“vette , tosto che inuna sicangiassero di fuogo 1 due
termini , che 14 fanno = giacehi Ia ragion di 6: 3 £
direttamente eguale a quella di 4 : 2, ovvero la ragios
e d1:3:°6 2 quelld dj o' 4

PROPORZIONE GEOMETRICAZS

BPEFINIZIONE v,

>

(16 ) Chiantasi . : :
(16 ) VaAsL proparzione weomerrica I epumu
it

1;11:3'. di. dLle Ianiﬂll' (9] 12t 5 e a
2 . 1 e =) & ]

(= g h il iCJL. s e I q Iﬂtt—i-o Uf'ﬂﬂ‘:'
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w-'-:rse; ma’in soffanza sono sempre quattro., perehi
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proporii ioné
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10 ), ciod

toglicre la prog
81 permuzano ( o alterna=
L paragona la Prima alla terza , e la sea

€ Pero si fan cangiare trd
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Poich essendosi osservato (18) , che due
gmﬂ.(f(‘Z:iE $0n0 in proporzione con due loro simil
partt, divien chiaro, che nella pro orzione gegme=
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‘ ) amente  queis
Ia Ch_c, € concepita in termini minori ) non possp
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che forman 1" altra , Dunque aggiungendo anteceden~
tc ad antecedente , e conseguente a conseguente , O
pur togliendo I' un dall® aitro antecedente, ¢ 1" ug
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proporzioni essendo parti simili de® respetiivi lor
comuni “antecedenti; la somimi pure "de* due primi
conseguenti'y e quella de” due secondi, risulterannodi
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{27) i

medii: giacch? ciascuno di questi due prodotti € ges
nerato da medesimi tre fattori, '

{ 32 ) Quando dunque Ia proporzione & continua,
3! prodotto del primo, e del terzo termine sara egua-
e al quadrato del madio ; poiche ailora dovrebbest
mo tiplicar questonedio per lo ftesso medio, ed ogni.
Jrodotto, che si genera da una grandezza moitipiica
fa per se stessa, prende il neme di quadrato,

( 31 ) Si deduce in tanto dalia recara dimoftra-
zione, che gli espressi due prodotti non sarebbero g
mai risaitati eguali , qualora I* esponente della 1 prima
ragione non fusse flato eguale a quel deila secondas
Punque ogni qualvolta di quattro grandezze qualune
que avverasi , che il prodotto delle due eftremic rag-
guagli quello delle due medie, certo &, che neil’ or=
dlﬂep in cui SOno dLbeﬂO {;}" una Pj(‘)"'JO]’ZIOF‘E dis=:
cretay ¢ s in tre succede, che il prodotto deld pr i=
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wdezze date si «determingla. quartain propor#!

ZTOnD -Frecon quil ¢odi questa regolail” fondamentos

Roicke fer 3 gra‘ndczze date 'di- unita’ colla quarta, che?

si-v..cercands , debbon faret una proporzione , di cW

la. secanda, ela terza ne sian iomedj, e la prim3

cot 1A quarta, | che atcor o ignora:). ne divengonéd
.

c‘l.

! estremi; cefto €,°che se 10 moitiplico 'la secondd®

perlaterza, il lor prodotto lo potrd. riguardare comé

quello ancora della prima, e della quarta, a cui €=

quivale ; suppostavi la proporzione.

Divido dunqu¢
un tal prodotto per 'la

prima delle grandezze date,
1 X o-aw S A . . .
che ¢ uno-de” suoi fattori, e ‘nel quoziente (per I+

et

natura della divisione ) trovero sicuramente 1* altrop
chie lo produce di necessitd. Quel quoziente dunque
sard la quarta grandezza i proporzione colle tre dates
Vuolsi per

cmpio la quarta proporzionale dopo 3
? ) ¢ 9'-

: St moltiplichi 7 per g, e "I prodotto 63 di=
vidasi per o ) 1k quozient

. e "o %ard quelh qvnrt’b‘:he'
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e 14
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cerca di. stabilirvi-ana media proporzionile; va0po €
moltiplicar ~insieme quelle due “grandezze, © poi ri=®
gnardando siffatto prodotto, come se dusse il quadrato”
= 1% .

della media, che si vd cercando, estrarne la‘ radice
qmd\am, cha’sarh la madia desidsvata. ( Chi: araste
radice quadrata d“ un numero, qudl altro, che lo®
genera colla mo! Itiplicazione di s2 sfesso casi-il- 2°e
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la radice quadrata del 16, pelclh_ 4 via 4 produce®
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( 33 ) 'Pria di passar innanzi, convien riflet<
tere, che alla proporzione si da talvolta I' aggiunto
di“reciproca , ed & quella ;- che'ha luogo indue ragio=""
ni-reciprocamente eguali ( 15 ). Ma siccome le quat="
tro grandezze delle due ragioni di simil fatta non
fan “nai naa’ proporzione mell’ ordine | in- cii ‘trovans
si collocate , e per aversi la proporzione & necessi=
rio, che " invertan i termini d° una delle due : cost
la proporzione reciproca pud definirsi pet quella ,__in
cui g 1uoigh.i efltremni '~sbn"o‘c6upati dalle ‘due gmﬁ&eiaze, _
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tel paragonare le ‘due q_u'mut't A,eB qlle altre d;l‘;"
gt

X, e Y, '\VV1ene il ‘case, che la raggione dii A+
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d; 8: - o 1 “ » che ha maggiore 1° espo=
2)P€zc[]é 1, J mglone di ’ =i

: 19: 2 che quelia.
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prima & maggion
‘ L se del-

.,( 41 ‘) e

're dell® esponente 4 della seconda, ma la ragione di

3 : 4 & maggior di quella di 3: 5, perché vagiono
ipib tre-quarti di treé quintis -
. (37) In gencrale una ragion geometrica pud
divenir maggiore in due maniere, o cal crescefe del-
1" antecedente, restando fermo il conseguente, o col
diminuire del conseguente , restando fermo 1' antece-.
«dente o . '

( 38 ) In effetti che cid sin vero nelie ragiont
di maggior inegualitd & chiaro da se stesso, perche
in ciascuna dell’ espresse due maniere si fa maggiore
I' esponente della ragione , e quindi 1a ragione stessz.
Ma, non & men evidente, che altrettanto avvenga nel=
le ragioni di minor inegualitd ; poichd di queste ra=
gioni & vero ancora, che quanto pid s' accresce I' an-
tecedente, restando fermo il conseguente, o quanto pid
si diminuisce il conseguente, restando fermol’ antece=
dente , tanto pid I’ antecedente si approssitnd al con=
seguente , e ne diviene un2 parte maggiore 5 1o che
fa crescere la ragione . !

( 30 ) Nasce quindi, che di due _ragioni, che

hanno eguali conseguenti, la maggiore & sempre quel=

: . : - a=
fa, che ha maggiore I" antecedente ;. m2 di due

. . Ho o
&ioai , che hanno eguali gli antecedenti ;- 13 magf;
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£33) :

de’.due antecedenti ) a 6 ( prodotto de” due consequenti)

Qui dunque la-parola comporre si prende in senso di

4

moitiplica, € non gia di addizione , come si eraprate
ticato ncl numero 19, ed altri successivie

( 42 ) E poichd I' esponente ‘d" una ragion geos
metiica pud sempre restar espresso da un rotto , clie
Aa per suo numeratore 1° antecedente , € per denomi=
natore il conseguente di quella ragione ; si vede bene,
ehe moltiplicandoinsieme gli esponenti deile semplici ra-
gioni, da cui vuol farsi una ragion composta , si fors
merd un rotto,che avrd per suo numeratore il prodots
to di tutti gli antecedenti, e per denominatore il pros
dotto di tutti i conseguenti delle semplici ragioni da=
¢e. Or questo rotto non & che 1" esponente della 1a=
gione , che da quelle si compone, in vigor de lla data.dev
finizione . Dunque pud dirsi ancora, che una ragion
tomposta sia quella, che ha Per esponente su0 il prc=
dotto di tutti gli esponenti delle semplici ragioni, da cui
si forma ; e perd quella pure, che un tal prodotio di=
ce all’ wnita (7 ). Per esempio 1a-ragion chpo!stﬂ
da una’¢ripla; e'da una quadrupla ragione,’ sard queti®
di 12: 1 e la ragion composta dalle due di 2% 9':
di 9: 3, poco 3 da noi supposte , sard laragion is;
$tupla’, o siaquelladi 65x , qual’ & appuntor 18528

“Tom, I E =
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23]
per esponente suo il quadrato dell" esponente duna del-
Je due ragioni semplici, che la formano ; chie & quan-
2o dire ,-se le due ragioni semplici son per esempio
triple , la duplicata d una di esse sard quejla di9I 1y
se quadruple , la duplicata sard quelin di 16 01
&c.. Del modo stesso 1" esponente d' una ragion
triplicata sard eguale al cubo dell” esponente d” una dei-
le tre semlpici ragioni, che la compongono { sentee
si per cubo 1l prodotto d” una grandezza meolriplicats
d_up volte per se stessa:cost 8 prodotto .di aperz,e pere
3i chiama il cubo di ¢ &c.); e perd se le te sempl
*¢i ragioni, che la fanno, sen per esempio dupie, 12
gagion triplicata walerd quanto quella di 8: 1, sC t1ie
ple, quanto quella di o7: 1, e cosi di seguito.
Bisogna adunque non confondere tra loro la parol2

dupla colla duplicata , né&la tripla colla :‘ripb’c“.ﬂ‘d ; gl
ehe queste parole hanno un senso ben diverso s COIME
8i ¢ potuto scorgere ne' recati esempj o

Vediam ora dalle date due definizioni quali veri
2} si possoro derivare.

(45) I. Saran tra loro egwali quelle due 1a=
gioni compofte, che si compongone daun pari BUMET

‘ =1 | i - G s TR
70 di semplici ragioni, e tali ancora, che ciasc ‘u
eguale in €165

Quelle , che forman una, abbia la sua %
. . aa i1
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ri- che i due ultimi ( cicé 60, € & Z.Oni i
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€ 16 ). Dungue le due ragioni comlz'1 i
pur eguali, e percid i quattro prodot
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¢ due ragion; semplici so#
nd eguzli, lo sarap Pure le loro duplicate, le lo=
%0 triplicate &, ) | Giacche

{ o che & 1o stesso

per fornare i qua-

orzionali nop s h3
moltiplicare Ia

drati di quaterg grandezze prop
da far altro, che
volta per g ftess
Moltiplicare due

C 49 VE poicpa

25 per formarne 1 cubi si dovrd

seguito ,
qUadrati ,  questj cub
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T2 loro, g tali ancorg 01 fosser, fate |e quattro
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Cubiche d;

te di dye quadrati, (e ¢id avaso ri
gione de? quadrat{
¥ le radic due cubj (e cid pure rew
stessi .cubj ) &c.

i altri termini
L prima ), che qua

Onj ‘{?}Dd’:"‘-’ffp due Lriplicate &c., lo.

saran

ndo sono tra loro es

Proporzione und’

(393 ]
] ttripite
saren pure “le loro sudduplicate, le lors ;u |
muz 50 ) III. Ecco adesso la terza veriti.’ :11‘:1
riguarda le ragioni composte ., Data una qu:ﬂswotj
serie di grandezze omogenee, tan.to .va’l.e la rag:m:
composta da tutte le semplici ragioni di {;rande..zl‘
prima a seconda, di seconda a terza, di terz:lt 2
quarta , € cost sino all' ultimaj quamo. I HEHx
semplice , che regna trala prima, e 1’ ultima grag
dezza di quella serie, Esempio
Sia la serie a, 4, 12, 3, 1, &c
Le ragioni componenti saran quelle di o: 4

[y

di g: 12
2 dirz: g
e di 3¢

4z eui nasee Ia ragion composta di o83 : 144
& i 2: %
segione dupla, qual’e appunto quella di 2
grandezze eftreme della “serie supposta E
- . .~ np
i i - le ragiom co1
La ragione si &, perch& di quel gl Yool 2
nenti di prima a seconda » di seconda a il
1 c
ne divengon antecedenti tutte le grandezz s
: ti tutte
G, fuorcht 1 witinm y € conseguen il

: 3 8 .. Dunque 2
Serze ‘medesime, fuorché la prima. Dung e
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che se negénerd 1a ragion compofta ( moltiplicme
do insieme tutti gli antecedenti, e insicme curtid
‘gonseguentl: ) Ia prima grandezza della serie refis
tooitiplicata per tutte quelle,che tramezzano tra ess?)

"glti Ml r ipli
elsltima, e ultima grandezza refla moltiplicata P&

tutte quelle, che tramezzano tra essa, e la prim®

che & quanto dire, s} Ia prima, che 1’ ultim
-g.rn.ndczza vengono maltiplicate peruna ftessa quaw™
titi e per quefto poi la raggions de’ due Pdeo:d
¢ C.> sia Ia ragion compofia di tutte |e zagioni di
Prim3-a seconda , di seconds a terza &c, ) non Pua
essf:r Punto . diversa. dalla ragione , che dice  1#
prma grandezza all® ultimg gj quella serie (x2)
(51 ) Avendos dunque tye grandezze iy pros

Porzione continus : i
tinua, tanto valerd la ragione ey, priv

quanto Ia duplicata dj quella, che vi

e
Seconda, o0 pure trq secondae. tef=
231 perché  allorg |

tomponendosi : i
- € 1ntermedie ragioni di pri*
< IMa 3 secondy : -

- poft » € di seconds q terza, si troverd com®

Poitada  dye ragioni egyg]
~

cata d’ uny dj quel]

Per 1o fie

inaalla terza,
© tra prima,

4 ragione della prima alla terzé
dalle dy

1, e percid sara la duplt
¢due, che la compongono (44}
Pio in una serie di quattro gret

whiy . i pri¢
¢ Proporzionali » Ja ragion® >
ma @

330 princj
dezze Continuament

e A

€4
#n 4 qharks dovrl valere ; quants s triplieata dellz
gemplice ragione, che dice la prima alla seconday
@ la seconda alla terza, o quefia alla quarta.

( 52 ) E quindi avremo un® altro mezzo d&
goter esprimere la duplicata, o Ia triplicata &c di
quella ragion semplice, che han tra loro due grane
dezze date. Poiché se dopo le due grandezze
pe ritroviamo ‘un' altra in proporzione cone
winuz ( 32 ), la ragione della prima grandezzg
& quella terza proporzionale, valerd quanto la dus
plicata della ragionie, che han le due grandezze .
E se in veze diuna eerchiamo due dj quelle terze
gontinuunente  proporzionali ( facendo la grandezza
prima alla seconda , come la seconda ad una terzay
£ poi la seconda alla terza, come quefla ad ung
gquarta ); allora la ragione della fnrinm delle due
grandezze all” wltima delle trovate due proporzio=
nali valerd quanto la triplicata di quella ragion s che
banno le supposte due grandezze,

{ 53 ) In fine col lume di questa terza veritd
una ragion semplice potri essere commutata in‘ u:
@t ragion composta; ¢ reciprovamente pill yagiont
tnsieme potranno restar semplificate in nad sola, &

. » : - gno de” suo
di condizione ancora, che abbia per

: 1o
Tona I F e
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germini una grandezza datg,
erimifi

hcvrt'iene alla prie
ma di queste due cose, inserendo try le due "'m"
dezze della ragione una, o pitt altre quantita delle
genere di queles giacché , se fra i due ter-
mini della ragione di A: Vi si frappone un ai=
tra grandezzg Gy

Fl L CO';(}CFI’SI

lice dir A ; B, quanto quelia, che com=
due ragioni i A 3 o

» che tanto vagliala
¥agion sempl;

pouesi dalie

1158 38w

edi C:B . La
seconda poi deje due accennate cq

¢ VEro, col mezzo de” due

8CNCratoe. da  tuee; gl
Uty 1. C()n"G"‘.lCl]tl
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ncn f.f "1]1"\]1(:*1[3116
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1
f}ﬂ ; y che vee

25 M giccom

che alie gole
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(55) Le ragion; date, che s Vogliong Seitte
jJ lﬂLJJt‘ 1I] [}
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o {F quarto propo:
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I 1 '1 c-i Tim=
leli TN & 151 ) <
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g ente ¢ qelia

C(H'!bcguu!.L

to pr 1zionale
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14 sz oagne, € a ar
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=t r

b o L ] c
A (R A ot e B -
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- Ll 1 c

1

sr7iona loPo
b OPOTZIONALE 1 CGOY
i ‘0 quarto  proporzi
scrivasi quest® altro quarto | i -
imo 1 iccome vadesi nell’ esempio. a
del primo 3, siccom

1nlifeara
2 Sy eripiiicad
50, ] re ragionl date si troveran seiij !
€10, & tre g

1 trozione neeg
i di 9:1, e la dimoftrozione
peia sela ragione dl 9 I,

i joni di 6:3,¢cd13’ Iz
hiarissima ; perche Ie ragioni ¢ L SR
Sniariss € ,'.. . - l *'q wahti\?L‘lil'i@l]l.c a 1 :

sendosi cofiruite eguali rispet e dale
3 8¢ 8] » :
- 112 ia ragion, che si comy |
digaiye di TE1d, Eg ente  quanto
: A+ : \ .
‘ : o ssariame 5
le tre ragioni date, valeri nece o i 156
- inile §r oG 11 G
lla, che si compone dalic tre rag o Gl
quelia, che i e i
di 3:1(45 ), e pero qu
6:3, edi 3: :
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2 ftessa lorg parte { cio?, o tutte nefe

ar é - TR ]
la ?3 te defira, ¢ tutte pejja smlﬂ‘ra)snno di cone
dizione tale , che

trovane in #n

- 11 conseguente della ragione prie
ma i di antecede

di que i
q. fta di antecedente nellp terza, ¢ cosy.di m#®
o 1n Bano, come

nte nelia seconda, i conseguente

pud vedersi in quefiQ esempio
Ri93z
Ar2g;
620

w 0
MR Oy

e e
228 3yl oo
allora s poery conchiudere ¢qp 1
Prodotto 72 di tyeeg 1 primj ant y
21 prodotto 8 (i tutti ;S

zmchezza,, ehe 1%
cedent; ftar debba:
3

; . : Primi ¢opg
sl Primo de' secopgd; antecedenti fjq

sondi : i 98
Erondi FONSCRUENLT, sigl comeg ;g

cguenti, come-
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RAGIONI ORDINATE:

# PERTURBATE

DEFINIZIONE Xi.

¢ 56 ) Se avendosi due serie di an part n@
mero di grandezze, avviene il cnso, che sia i@
Prima alla seconda " unz serie , come la primg
glla seconda del” altra; e poi la secondaalia rerz@
della. prima serie , come pure la scconda aila ter«
@2 dell’ alera, e cost contiruando fino all' ultimé
grandezze + le ragioni allora, che regnano trale grane
fezze guecessive d’una serie, diconsi ordinare colle
gagioni, che han tra loro le grandezze successive
dell’ altra, Tali son queste due serie

Serie prima 43, 12, 9, 6, g, &t

Serie seconda 16, 4, 3, 2, 1,. &G

&ase 1a grandezza prima fla alla seconda d° una Se&

A -2 . » . 3 ; Im
" gie, come Ja penultima all"ultima dell’ altra s ¢ PO

) X " eped
geconda alla terza della prima serie ,, come I ant ru‘}
- ' : ; mal
gultima ally penultima della seconda, € cosi “

ie ioni, ¢i@
i wand can widing contrasios allora & mg;;*;
- s
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{-af) ¥ Allorche i Geometri ricavano di quefto mode
ik}
- . O 1 - , 1 T, reflic 4 unw
o trale grandezze d° una serie, cluamans f In proporzicne tra le due grandezze eft e :
RegBans == , 1 le erandezz€ o : ® altra, cio lo dicon tate
hate con quelle;che han luogo tra le grande merie, e le due efireme dell’ altra,

eurb: MR p , o DLisd i reeton:
. 1. - S—— d11e [958 54 &z er eoniiia Z raoron:
dell” altra . Sono-tali per esempio. uelie quc 3 0 ex @guo, 0 S | & ag s

( 58 ) 1L In due serie di grandezze, che pros

Serie ]'.';iiﬁﬂ 4? y 24, E6, 12, 3 Rzc, ' . |
i ¢ ' lamente con rageon: ordinaze, la somma
Serie seconda 16, 4, 3, 2, 1 &c. scdon solam 0 ,

- ! dell” una sard ail’ ultima della
. 3 gd . . 11t le eranuezzc ac i ara ¢ tima ¢
Due sono- le veritd, che di siffatte seric s pos® i S B | % 1 ;
1 ; v g essa serie, come la somma di tutte le orandezze
sono  dimoflrare 3 g prima conviene a tutte ¢ fi " . . oy o : £
a e A : :
e definite species m . one dell” altra ¢ pur all’ vitima di quell’ altra. In ef«
le definite specie; ma la seconda & propria solamen eSS ] L
: 11 5 - i fogr o) ' F'e -
te della prima, Ed eccole quali sono Fetti ripigliando lo flesso esempio di sopra
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